Vyrokova logika

Negace konjunkce

Uz bychom s jistotou méli védét, jaké jsou pravdivostni hodnoty konjunkce. Konjunkce je
pravdiva, pokud jsou oba vyroky které spojuje pravdivé, ve vSech ostatnim pfipadem je ne-
pravdiva. Tabulku pravdivostnich hodnot jsem jiz vidéli, tak si ji pfipomenme a pridejme dalsi
sloupecek s negaci konjunkce:

plalprg] -~(prg)
T[1] 1 0
1[0 0 1
01| o 1
00 0 1

Nyni jiz zndme pravdivostni hodnoty negace konjunkce, pokusme se tedy prijit na to, jak by
mohla vypadat ekvivalentni formule k témto hodnotdm. Kdyz se podivame na posledni sloupec,
vidime v ném jednu nulu a poté tii jednicky. Mame pouze dvé vyrokové spojky, které obsahuji tii
jednicky a tim je disjunkce a implikace. Implikaci by bylo ziejmé slozité ziskat, jelikoz nemame
nulu ve stredu ale na kraji, coz presné odpovida druhé spojce - disjunkci. My ale zname disjunkci
s poradim jednicek a nul naopak, jak bychom ho mohli dostat takto? Pokud znegujeme oba jed-
noduché vyroky, dostaneme hodnoty obou jako opacné, disjunkce tedy bude z opac¢nych vyrokt a
tim bychom mohli obdrzet nasi kyZenou ekvivalentni formuli. Zkusme to tedy zkontrolovat pres
tabulku:

pla|-wp|-q|-(pAg | PV g
1[1]0]o0 0 0
100 |1 1 1
01| 1] 0 1 1
ojo| 1|1 1 1

Vysledek je tedy presné takovy, jaky jsme potiebovali, jelikoz oba posledni sloupce maji stejné
pravdivostni hodnoty tim piddem muzeme Tici, ze ekvivalentni formule k negaci konjunkce
jsou oba vyroky znegované a mezi nim spojka disjunkce, tedy:

~(pAg) & (-pV—q)

Z toho vyplyva, ze kdyz budeme chtit znegovat vyrok ve tvaru konjunkce, znegujeme vyroky
na obou stranach a mezi né dame disjunkci.

Znegujte ndsledujici vyroky:
(a) Venku sviti Slunce a zdrovern se opalugi.
(b) Ucim se a zdrover neposlouchdm hudbu.

Reseni:
(a) jak vidime, vyrok je ve tvaru konjunkce. Pokud ho tedy budeme chtit znegovat, vyuzijeme




disjunkci a oba vyroky znegujeme. Na obou stranach jsou jednoduché vyroky, pomuzeme si tedy
vyrazem , Neni pravda, Ze...“ a poté jednotlivé vyroky upravime, ¢imz obdrzime:
Venku nesviti Slunce nebo se neopaluji.

(b) zde bude uplné stejny postup, jako byl v predchozim piikladé, tedy negace obou vy-
roku a disjunkce mezi nimi:
Neucim se nebo posloucham hudbu.




