Abstraktni algebra

Podokruh a izomorfismus okruhu

Necht (G, +,) je okruh. Mnozina H C G se nazyvd podokruh okruhu G, pokud plat{:

1. 0c e H
2.YVaeH:—acH

3. Va,be H:a+be H
4. Ya,be H:a-be H

Necht (A,4,-) a (B, ®, ®) jsou okruhy. Bijektivni zobrazeni f : A — B se nazyvé izomorfismus
okruhu, pokud plati:

1. f(04) =0p

2. VacA: f(—a) = —f(a)

3. Va,be A: flatb) = fla)e f(b)
4. Vabe A: fla-b) = f(a)® f(b)

Véta:

e Jestlize f : A — B je izomorfismus okruhtt A a B, pak f~! : B — A je izomorfismus
okruhi B a A.

e Jestlize f: A — B je izomorfismus okruhtt A a B a g : B — C je izomorfismus okruhu B
a C,pak go f: A— C je izomorfismus okruhtu A a C.

e Necht f: A — B je izomorfismus okruhtt A a B. Potom plati:

— Jestlize je A komutativn{ okruh, pak je i B komutativni okruh.

— Jestlize okruh A mé jednotkovy prvek 14, tak okruh B mé jednotkovy prvek 1g a
plati, ze f(14) = 15

— Jestlize a,b € A jsou navzajem inverzni prvky v okruhu A, pak f(a), f(b) € B jsou
navzajem inverzni prvky v okruhu B.



