Vyrokova logika

Obecny a existenc¢ni kvantifikator

Prvni kvantifikdtor, tedy obecny, vyjadiuje ,,Pro vsechna..., Pro vsechny..., Pro kazZdé...“ a
znadi se jako V. Druhy kvantifikdtor, tedy existenéni, vyjadruje ,, Ezistuje alespon jedno..., Pro
alespon jedno...“ a znaci se jako 3. Existuje jesté jeden typ, tzv. kvantifikator jednoznacné
existence, ktery vyjadruje ,, Existuje prave jedno..., Pro pravé jedno...“ a znadi se jako 3!. Ovsem
ten se tak casto nevyuziva.

Pri procesu kvantifikace vyroku mame vice moznosti, jak vyrok kvantifikovat. Nékteré vzorce
pripadné véty s proménnou muzeme kvantifikovat jak na pravdivy vyrok, tak i na nepravdivy
vyrok. Dulezité je porozumét kvantifikatortim, jejich vyznamu a celkovému vyznamu kvantifiko-
vanych vyroku.

Poznamka: V niésledujicim textu znamend znak € jako spojeni ,ndlezi“, viz pozdéjsi kapi-
tola mnoziny. Spojeni = € IN naptiklad znamend, ze ,néjaké cislo x ndlezi do oboru prirozengch
cisel“.

Piiklady

Kvantifikujte dany vyraz pomoci obecného kvantifikdtoru jako pravdivy a jako ne-
pravdivy vyrok:
(a) >0
Reseni:
(a) nejprve vyraz kvantifikujeme jako pravdivy vyrok. Obecny kvantifikdtor plati pro vSechna

¢isla z daného ¢iselného oboru. Jediny obor ktery to spliuje jsou pfirozend ¢isla. Poté uz jenom
pouzijeme obecny kvantifikdtor a vyrok je hotov:

VreN:xz>0

V druhém pripadé staci pouzit libovolny Sirsi éiselny obor nez jsou prirozena c¢isla, napiiklad
celd, raciondlni nebo realna:

VreZ:x>0neboVreQ:z2>0neboVr e R:2>0

Kvantifikujte dany vyraz pomoci existencéniho kvantifikdtoru jako pravdivy a jako
nepravdivy vyrok:

(a) 22 =2

Reseni:

(a) nejprve vyraz kvantifikujeme jako pravdivy vyrok. Existencén{ kvantifikdtor plati pro alespori
jedno c¢islo z daného ciselného oboru. Jak vime, tak jediny obor, kde ma dana rovnice Teseni
je obor redlnych &sel. V ném maé tato rovnice dvé feSeni /2 a tim jsme nasli alespon jedno
(ve skuteénosti dvé) Feseni a kvantifikitor je pravdivy. Proto v kvantifikaci vyuzijeme existencni
kvantifikdtor, realny ¢iselny obor a vyrok bude hotov:

GreR:z2=2

V druhém pripadé staci pouzit libovolny mensi ¢iselny obor nez jsou redlné c¢isla, napriklad
racionalni, celd nebo pfirozena:

JzeQ:22=2neboIr€Z:2°=2nebo Ixr e N: 22 =2




