Limita a spojitost funkce

Vlastni limita ve vlastnim bodé

Rekneme Ze redlné cislo A je vlastni limitou funkce f(x) v bodé x¢ pravé tehdy, kdyz pro kazdé
libovolné malé € > 0 existuje ¢islo 6 > 0 takové, Ze pro vsechna x € Rs (xq) plati f(z) € O (A).

Pomoci vyrokové logiky zapiseme takto:

lim f(z) = A& (Ve > 0)(36 > 0)(z € Ry (z0) = f(z) € O- (A))

T—xTQ

Coz po rozepsand okoli na intervaly vypadé takto:

Jmf(x) = A< (Ve >0)(36 > 0)(x € (z0 —d;20) U (z0;20 +6) = f(z) € (A—eA+¢))

Pokusime se nyni porozumét tomu, co ndm definice presné ¥ika. Rikdme, ze néjaké realné
¢islo A je vlastni limitou funkce ve vlastnim bodé xg, kdyZ pro kazdé libovolné velké e okoli
tohoto bodu A (modré na ose y) nalezneme uréité ¢ okoli bodu zg (Cervené na ose x) takové, ze
vsechna z z tohoto okoli kromé bodu x¢ maji funkéni hodnoty v okoli €. Je dulezité si v§imnout
ze nezalezi na konkrétni funkéni hodnoté f(zg) bodu zg, zdlezi pouze na okoli tohoto bodu.
Graficky muzeme vysvétleni zobrazit takto:

kde jak skutecné vidime, funkéni hodnota bodu xg je mimo € okoli, ovsem i presto je limita rovna
A. Na této funkéni hodnoté nezélezi.

Podstata definice limity je, ze at zvolime jakkoliv malé e, stdle najdeme okoli ¢ ktera spliuje
podminku kterou jsme si uvedli.



