
Komplexní čísla

Moivrova věta

Zkusme nejprve vynásobit několik různých komplexních čísel z1, z2, z3, ...., zn v goniometric-
kém tvaru, poté obdržíme:

z1.z2. ... .zn =
= |z1| (cos ϕ1 + i sin ϕ1) . |z2| (cos ϕ2 + i sin ϕ2) . ... . |zn| (cos ϕn + i sin ϕn) =
= |z1| . |z2| . ... . |zn| . (cos (ϕ1 + ϕ2 + ... + ϕn) + i sin (ϕ1 + ϕ2 + ... + ϕn))

Co by se ovšem stalo, kdyby byla všechna komplexní čísla stejná a násobili bychom tedy n-krát
stejné komplexní číslo? Obdrželi bychom:

zn = z.z. ... .z =
= |z| (cos ϕ + i sin ϕ) . |z| (cos ϕ + i sin ϕ) . ... . |z| (cos ϕ + i sin ϕ) =
= |z| . |z| . ... . |z| . (cos (ϕ + ϕ + ... + ϕ) + i sin (ϕ + ϕ + ... + ϕ)) =
= |z|n . (cos (nϕ) + i sin (nϕ))

Poslednímu vztahu říkáme Moivrova věta, tedy platí:

zn = [|z| (cos ϕ + i sin ϕ)]n = |z|n . (cos (nϕ) + i sin (nϕ))
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