
Abstraktní algebra

Vlastnosti grupy

Nechť (G, ·) je pologrupa, potom platí:

• ∀a1, a2, ..., an ∈ G platí, že výraz a1 · a2 · ... · an nezáleží na uzávorkování

Nechť (G, ·) je grupa a e je jednotkový prvek této grupy. Potom platí:

• e−1 = e

• ∀a ∈ G : (a−1)−1 = a

• ∀a, b ∈ G : (a · b)−1 = b−1 · a−1

• ∀a1, a2, ..., an ∈ G : (a1 · a2 · ... · an)−1 = a−1
n · ... · a−1
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• Zákony o krácení, tedy:

– ∀a, b, c ∈ G : a · b = a · c⇒ b = c

– ∀a, b, c ∈ G : a · b = c · b⇒ a = c

• Pokud navíc definujeme a−n = (a−1)n a a0 = e, tak obdržíme pravidla:

– ∀a ∈ G : am · an = am+n

– ∀a ∈ G : (am)n = am·n

Nechť (G, ·) je komutativní grupa, potom platí:

• ∀a1, a2, ..., an ∈ G platí, že výraz a1 · a2 · ... · an nezáleží na pořadí členů

• ∀a, b ∈ G : (a · b)n = an · bn
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