Vyrazy

Déleni mnohocélenu

Déleni mnohoclent bude trochu specifi¢téjsi operace. Znovu si tuto operaci predvedeme nej-
prve na dvou jednoélenech, napifklad 28z° a 423. Postup bude takovy, Ze koeficienty vydélime a
mocniny (stupné) u proménnych odec¢teme, tedy ndsledovné:

248;9 _ <%> 2973 — 7.6

Pokud délime mnohoclen jednoclenem, postup je velmi podobny, jelikoz kazdy ¢len mnoho-
¢lenu vydélime timto jednoclenem, napriklad:
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coz je stejny proces jako na zacatku jenom vicekrat zopakovany.

napiiklad dvojélenem, trojélenem, ...). Mé&jme takovyto piiklad:
(223 — 2% —8x +4): (v —2)

a zkusme si ho nyni vypocitat. Nejprve si ukdzeme postup a vysledek a poté si slovné popiseme
jakym zpusobem jsme k nému dospéli:

(223 — 2% —8r+4): (v —2) =222+ 32— 2
— (223 — 42?)
322 —8r +4
— (322 — 62)
—2x+4
—(—22+4)
0

Postupovali jsme tak, Ze jsme prvni ¢len prvniho mnohoélenu (2x3) vydélili prvnim ¢lenem
druhého mnohoclenu (z) a vysledek jsme zapsali za rovnd se (2x2). Poté jsme zpétné nasobili
(x —2).(22?) a vysledek zapsali pod prvni mnohoéclen (2z3 — 422), odeéetli ho od prvniho mno-
hoélenu a vysledek (322 — 82 + 4) znovu zapsali pod na$ mnohoclen. Nyni prvni ¢len tohoto
nového ¢lenu opét vydélime prvnim ¢lenem mnohocleny ktery délime a vysledek (3z) zapiSeme
jako druhy ¢len za rovna se. Nyn{ znovu nésobime zpétky a vysledek (322 — 62) odeé¢teme od na-
seho nového mnohod¢lenu. Tim obdrzime mnohoélen (—2z + 4) jehoz prvni ¢len znovu vydélime
a vysledek (—2) zapiseme jako tieti ¢len do vysledku, poté znovu nasobime zpétné a odecteme
od nového polynomu. Jako vysledek obdrzime 0 a tim jsme skon¢ili s délenim - vysledek 0 nam
zarucil, Ze déleni probéhlo bezezbytku.

Samoziejmé by se mohlo stat, ze ndm jako zbytek nevyjde nula. Vzdy déleni konc¢ime ve
chvili, kdy nam jako novy mnohoclen po odecteni vyjde mnohoclen nizsiho stupné nez je ten,
kterym délime (pokud napiiklad vyjde mnohoclen 3z — 7 a délime mnohoclenem 222 + 3z — 2,
tak kon¢ime s délenim). S timto zbytkem si poradime tak, Ze za vysledek zapiSeme zlomek, kde v
citateli bude zbytek a ve jmenovateli ¢islo kterym délime. Pokud by napriklad v nasem ptuvodnim
prikladé vysel zbytek napriklad 2, obdrzime nasledujici vysledek:
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(223 — 22 — 8z +6) : (v —2) :2m2+3m—2+%
—(22% — 42?)
32% — 8z + 6
—(32% — 62)
—2x+6
—(—2z+4)
2

Nyni si vyzkousSime jesté néjaké priklady.

Priklady

Vydélte ndsledujici mnohocleny:

(a) (2% —32® +32% — 323 + 322 - 32 +2): (x —2)

(b) (228 —42® — 62* + 1722 — 162 + 2) : (2% —3)
Reseni:
(a) Pouzijeme stejny postup, jaky jsme se nauéili v této podkapitole:

(26 —32° +32% =323 + 322 - 30 +2): (2 —2) =2 —2* + 23 -2 +2 -1
— (2% — 22°)

—a® 4+ 324 — 323+ 322 - 3242
— (=25 +22%)
4323 4322 —3x+2
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(ot~ 24%)
—23 4322 -3z +2
—(—2? + 22?)
22 —3x+2
— (2% — 2z)
—x+2
—(—z+2)

0
(b) Znovu pouzijeme stejny postup, jaky jsme se naucili v této podkapitole:

— 2
(220 — 425 — 62% 4+ 1723 — 162+ 2) : (2% — 3) = 22* — 423 + 52 + s
— (228 — 62%)
—42° +172° — 162 + 2
—(—4x5 +1223)

x2 -3

523 — 162 + 2
— (523 — 15z)
—x+2

Jesté muzeme zminit, ze neni nutné nas novy mnohoclen stile opisovat cely. Muizeme si

opisovan{ ulehéit a opisovat pouze Césti, které pro nas budou potiebné pii déleni. Priklad (a)
bychom proto usporné mohli zapsat takto:




(25 — 325 +32% — 323 +322 - 32+2): (2 —-2) =2 — 2t + 2 —2?+2 -1

— (2% — 22°)
—a5 + 324
—(—a® + 22%)
4 31:3
—(2* - 223)
—3 + 322
— (=2 + 222)
x? — 3z
— (22 — 22)
—x+2
—(—z+2)

0

ovsem to vSechno prijde samo po vypoctu nékolika ukézkovych prikladi. Pro lepsi prehlednost
a mensi chybovost je opisovani celého mnohoc¢lenu vhodnéjsi.

Pro ovéreni spravného postupu pfi déleni mizeme vynasobit vysledny mnohoclen mnohocle-
nem kterym jsme délili a méli bychom obdrzet piivodni mnohoc¢len. Kdyz se vratime k prikladu
(a) tak musi platit:

(2% -2t 4+ 2% —2? + 2 —1)(z—2) = (26 — 32° + 32 — 323 + 322 — 32 + 2)

a po vypoctu zjistime, ze doopravdy plati.



